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COMPETENCIA: Reconoce las propiedades de los números reales para solucionar problemas de la vida real.
INDICADORES DE DESEMPEÑO:

· Aplicación de la ley de signos para resolver ejercicios con signos de agrupamiento.
· Resolución de problemas con los números enteros.
· Diferenciación de los conceptos de MCM y MCD en diversos contextos.
· Aplicación de la regla de tres simple directa y regla de tres simple compuesta para resolver problemas prácticos.   

METODOLOGÍA

INICIACIÓN
Se entrega la guía para que el estudiante la conozca e inicie el aprendizaje de las propiedades de los números reales, a partir de los recursos virtuales que ofrece Internet, tales como videos y documentos de apoyo. 

CONTEXTUALIZACIÓN
En un primer momento, el estudiante debe observar los vídeos que se le remiten en la guía para el aprendizaje de los números reales. Luego ejercitar lo aprendido a través de ejercicios prácticos.

EVALUACIÓN: Los estudiantes deben realizar el taller que aparece al final de la guía en sus cuadernos. En su momento determinado se revisarán.

Vídeos sobre signos de agrupamiento
https://www.youtube.com/watch?v=ASvBBYxDhE0
https://www.youtube.com/watch?v=jdqwzCL_PG0
Vídeos sobre potenciación
https://www.youtube.com/watch?v=Ro4sU8nlhE0
https://www.youtube.com/watch?v=1xMMeIQUfHM

Vídeos sobre problemas con operaciones múltiples
https://www.youtube.com/watch?v=hflriArfljM
Vídeos sobre problemas con MCM y MCD
https://www.youtube.com/watch?v=hpwzXMAQOIo
https://www.youtube.com/watch?v=TKxOWO7o6SQ

Vídeos sobre Regla de tres simple y regla de tres compuesta
https://www.youtube.com/watch?v=uQO_oBKqypQ
https://www.youtube.com/watch?v=oWDzbIp7x_M


Ley de Signos y Signos de agrupamiento
Debemos aplicar la ley de los signos:

+ . + = +                          +/+   = +
+ . - = -                            +/-    = - 
-. + = -                             -/+    = -
-.- = +                              -/-     = +

Del mismo signo, se suman sus valores absolutos y se pone al resultado el signo que tienen ambos.

Ejemplo de Aprendizaje:
 
· (+4) + (+8) = +12

· (–7) + (–7) = –14
 
De distinto signo, se restan sus valores absolutos y se pone al resultado el signo del número que tiene mayor valor absoluto.
 
Ejemplo de Aprendizaje:
 
· (+4) + (–8) = –4

· (–3) + (+5) = +2

Para restar dos números enteros:
 
Se suma al primero el opuesto del segundo.
 
(–5) – (–9) = (–5) + (+9) = = +4
 
(+5) – (–9) = (+5) + (+9) = +14






Signos de agrupación:
Los Signos de agrupación se utilizan para indicar que las cantidades contenidas entre ellos deben ser consideradas como un todo, se emplean para alterar el orden de las operaciones, y cuando existen operaciones dentro de ellos, éstas deben efectuarse primero.  
	
Paréntesis: (    )

	
Llaves: {     }
	
Corchetes: [    ]



Para quitar los signos de agrupación hay un orden prioritario: primero se quitan los paréntesis, seguidamente los corchetes, el vínculo y finalmente las llaves.
Para concluir, se realizan las operaciones con los números enteros.

Ejemplo de Aprendizaje
8 + (5 – 4 + 1) – (7 + 3 – 5)
El signo negativo (-) afecta a todo lo del segundo paréntesis. Eliminando los paréntesis queda una operación lineal:
8 + (5 – 4 + 1) – (7 + 3 – 5)
8 + 5 – 4 + 1 – 7 – 3 + 5 = 19 – 14 = 5
Otra manera de resolverlo es primero efectuando las operaciones que están dentro del paréntesis
8 + (5 – 4 + 1) – (7 + 3 – 5)
8 + (2) – (5), ahora quitamos los paréntesis
8 + 2 – 5 = 5
Ambas formas de resolverlo son correctas. Se llega al mismo resultado.
Ejemplo de Aprendizaje



Se empieza resolviendo las operaciones dentro de los paréntesis:


18 – 3 – 12 – 4 = 18 – 19 = –1
Multiplicación y división de números enteros

Debemos multiplicar y dividir los signos y luego los números. 
En la multiplicación (o división) de dos números enteros se determinan el valor absoluto y el signo del resultado de la siguiente manera:

Ejemplos de Aprendizaje

	(+4) (−6) = −24
	(+5) (+3) = +15

	(−7) (+8) = −56
	(−9) (−2) = +18



Problemas con los números enteros
Ejemplo
Carlos perdió por la venta de cada lapicero 18.000 pesos. Si recibió por el total de lapiceros 3.265.000 y los había comprado en 4.993.000 ¿Cuantos lapiceros tenía?
Solución
4.993.000 - 3.265.000 = 1.728.000
1.728.000 / 18.000 = 96 lapiceros
Ejemplo
Juan compra pulseras a 1.100.000 pesos y los vende a $ 1.350.000. El número de pulseras que necesita vender para ganar $ 2.750.000 es:
Solución
1.350.000 – 1.100.000 = 250.000 (en cada pulsera)
2.750.000 / 250.000 = 11 pulseras
Potenciación de enteros
La potenciación es una operación matemática que consiste en repetir la base tantas veces como diga el exponente, utilizando la multiplicación.
Ejemplo de Aprendizaje
52 = 25 donde 5 es la base, 2 es el exponente, 25 es la potencia 5x5
33 = 27 donde 3 es la base, 3 es el exponente y 27 la potencia 3x3x3
Se deben multiplicar los signos, dando que cuando la base sea negativa, el resultado es positivo para los exponentes pares, y la potencia de exponente par siempre son par el resultado.
Mínimo común múltiplo (MCM) y máximo común DIVISOR (MCD)
· MCM: Para un conjunto de números, seria los comunes y no comunes con su mayor exponente.
· MCD: Para un conjunto de números, seria los comunes con su menor exponente.
Ejemplo
Heidi ayuda a su madre cada 9 días mientras que su hermana cada 3 días. ¿Cuándo deberían ellas estar juntas si la última vez que le ayudaron fue en junio 16 de 2008?

Solución
El número de días que han de transcurrir como mínimo para que las dos hermanas se vuelvan a encontrar tiene que ser un múltiplo de 3 y 9, y debe ser el menor múltiplo.
	9 = 3x3 = 32
	3 = 31



El MCM = 32 = 9
El 25 de junio de 2008 se vuelven a ver.
Ejemplo
Un grupo de danza tenia16 bailarines vestidos en blanco, 24 en rojo, y 40 en azul. Cada fila tenía bailarines usando el mismo color. ¿Cuál es el número más grande de bailarines en una fila?
Solución

Debemos encontrar el GCF (Máximo común divisor); es decir, un número que debe ser el más grande entre otros posibles que se deje dividir por 16, 24 y 40.
	16 = 24
	24 = 23x3
	40 =23x5



MCD =23 = 8
16 / 8 = 2 filas vestidos en blanco
24 / 8 = 3 filas vestidos en rojo
40 / 8 = 5 filas vestidos en azul
Fraccionarios
Ubicación en la recta numérica:
https://www.youtube.com/watch?v=UiJZwbqT06U&t=160s&ab_channel=Matem%C3%A1ticasprofeAlex
https://www.youtube.com/watch?v=3RGj3RbqkmQ&list=RDLV3RGj3RbqkmQ&index=1&ab_channel=Matem%C3%A1ticasprofeAlex
Ejemplo: Ubicar en la recta numérica 3/5
	
Dividimos la unidad en 5 partes y contamos 3:

[image: ]

Se observa que 3/5 es menor a la unidad, entonces es una fracción propia.




Ejemplo: Ubicar en la recta numérica 5/3
	
Dividimos la unidad en 3 partes y contamos 5:

[image: ]

Se observa que 5/3 es mayor a la unidad, entonces es una fracción impropia.




Ejemplo: Ubicar en la recta real 5/6
	
Dividimos la unidad en 6 partes y contamos 5:

[image: ]

Se observa que 5/6 es mayor a la unidad, entonces es una fracción impropia.


Ejemplo: Ubicar en la recta real 2/3 y 5/4
	
Dividimos la unidad en 3 partes y contamos 2 (color negro). En la misma recta dividimos la unidad en 4 (color rojo) y contamos 5:

[image: ]

Se observa que 5/4 es mayor que 2/3 (5/4 > 2/3)




Ejercicio:
Ubicar en la recta real la fracción 5/2, y decir si es propia o impropia.
Ejercicio:
Ubicar en la recta real la fracción 5/4, y decir si es propia o impropia.
Fracción Impropia a número mixto
Ejemplo: Representar 9/4 y pasarlo a número mixto:
	 
Se divide la unidad en 4 partes, y se cuenta 9 partes. Los círculos completos son 2.

[image: ]









Ejemplo: Representar 10/3 y pasarlo a número mixto:
	 
Se divide la unidad en 3 partes, y se cuenta 10 partes. Los rectángulos completos son 3

[image: ]




Ejercicio: Representar 16/9 y pasarlo a número mixto:
Operaciones con fraccionarios:
1. Suma y resta de fraccionarios del mismo denominador (Homogéneos):
Se suman los numeradores y se deja el mismo denominador


2. Suma y resta de fraccionarios de distinto denominador (Heterogéneos):

a. Se calcula el mínimo común múltiplo de los denominadores, y ese valor es el denominador común de todas las fracciones. 

b. Luego se divide el mínimo común múltiplo por el denominador de cada fracción y el cociente obtenido se multiplica por el numerador.}



Para dos fraccionarios se puede aplicar la siguiente regla: 


3. Multiplicación de fraccionarios:




4. División de fraccionarios:

	


	




Propiedades de la Potencia

1. Potencia con exponente cero y base diferente de cero
Todo número con exponente 0 (es decir, elevado a cero) es igual a 1

Ejemplo de Aprendizaje:

	a0 = 1
	20 = 1
	150 = 1




2.  Potencia con exponente igual a uno
Todo número con exponente 1 es igual a sí mismo. Ejemplos de ello serían los siguientes:
Ejemplo de Aprendizaje:

	a1 = a
	101 = 10
	151 = 15



3. Producto de potencias de igual base
Para multiplicar potencias de la misma base, se suman los exponentes, como, por ejemplo:


Ejemplo de Aprendizaje:

· 

· 

· 


4. División de potencias de igual base
Para dividir potencias de la misma base, se restan los exponentes.
· a10 ÷ a3 = a10 - 3 = a7
· b3 ÷ b4 = b3 - 4 = b -1 = 1 / b
· x23 / x13 = x 23 - 13 = x10

8. Potencia de una potencia
Si multiplicamos potencias de igual base e igual exponente tendremos una potencia de otra potencia:
· 

· 

Para resolver la potencia de una potencia, dejamos la misma base y multiplicamos los exponentes:


Ejemplo de Aprendizaje:
 
	20 = 1
	-30 = 1
	100 = 1



Ejemplo de Aprendizaje:

	23 = 2x2x2 = 8
	52 = 5x5 = 25
	(−3)4 = (−3) (−3) (−3) (−3) = 81



Ejemplo de Aprendizaje:
· (−3)2 = 9
· (−3)3 =−27
· (−2)9 = −512
·  28 = 256
· − (2)8 = − (2x2x2x2x2x2x2x2) = − 256 
· (−2)8 = (−2) x (−2) x (−2) x (−2) x (−2) x (−2) x (−2) x (−2) = 256
REGLA DE TRES SIMPLE 
REGLA DE TRES SIMPLE DIRECTA
En la regla de tres simple se establece, por tanto, la relación de proporcionalidad entre dos valores conocidos a y b, y conociendo un tercer valor c, se calcula un cuarto valor x.
Empezaremos viendo cómo aplicarla en casos de proporcionalidad directa (cuando aumenta una magnitud también lo hace la otra).
[image: ]


Ejemplo
Al llegar al hotel nos han dado un mapa con los lugares de interés de la ciudad, y nos han dicho que 5 centímetros del mapa representan 600 metros de la realidad. Hoy queremos ir a un parque que se encuentra a 8 centímetros del hotel en el mapa. ¿A qué distancia del hotel se encuentra este parque?
Solución
Las magnitudes son: centímetros y metros. Si los centímetros aumentan, también aumentan los metros, por tal razón, son directamente proporcionales. Se trata de una regla de tres simple directa.
[image: ]


El parque se encuentra a 960 metros del hotel
REGLA DE TRES SIMPLE INVERSA
Ahora vamos a ver cómo aplicar la regla de 3 simple en casos de proporcionalidad inversa (cuando aumenta una magnitud disminuye la otra).
Colocaremos los 3 datos y la incógnita en la tabla igual que los hemos colocado en el caso anterior. Pero aplicaremos una fórmula distinta:
[image: ]


Ejemplo
Ayer 2 camiones transportaron una mercancía desde el puerto hasta el almacén. Hoy 3 camiones, iguales a los de ayer, tendrán que hacer 6 viajes para transportar la misma cantidad de mercancía del almacén al centro comercial. ¿Cuántos viajes tuvieron que hacer ayer los camiones?
Solución
Las magnitudes son camiones y viajes necesarios. Si aumentan los camiones, entonces menos viajes necesarios. Se trata de una regla de tres inversas.
[image: ]


Ayer los 2 camiones hicieron 9 viajes
REGLA DE TRES COMPUESTA
La diferencia de la regla de 3 simple con la regla de 3 compuesta es que en la primera se relacionan dos magnitudes y en la segunda se relacionan tres o más magnitudes. 
Ejemplo
Hemos ido a la fuente del pueblo para recoger agua. Sabemos que 5 botellas de agua, de 2 litros cada una, pesan 10 kilos. ¿Cuánto pesan 2 botellas de 3 litros cada una?
Solución
Las tres magnitudes que tenemos en el problema son: Botellas, litros y kilos. 
Escribimos la relación entre ellas sabiendo que:
[image: ]
Ahora tenemos que averiguar la relación entre las magnitudes, comparando siempre con la magnitud donde esté la incógnita X.

a. Comparamos botellas con kilos: Si hay menos botellas entonces pesarán menos: Tienen proporcionalidad directa.

b. Comparamos litros con kilos: Si hay más litros entonces pesarán más: Tienen proporcionalidad directa.


[image: ]


Ejemplo

En 4 días, 6 impresoras han impreso 100 libros. ¿Cuántos días tardarán en imprimir 50 libros si tenemos 4 impresoras?

Solución

Escribimos la relación entre ellas sabiendo que:
[image: ]


Las magnitudes que tenemos en:

a. Si hay que hacer menos libros entonces se necesitan menos días: Tienen Proporcionalidad directa.

b. Si hay menos impresoras entonces se necesitan más días: Tienen Proporcionalidad inversa
[image: ]
Invertimos:



Taller Practico de aprendizaje
1. Signos de agrupación. Quita los signos de agrupación y resuelve la operación propuesta

a. +(–15) =     
b. –(+16) =  
c. +(–9) =  
d. –(–7) =

2. Opera y comprueba los resultados

a. +(+8) – (+5) =       
b. –(+6) – (–2) = 

3. Quita paréntesis, calcula, y comprueba el resultad
a. +(5 + 3) =       
b. +(–6 – 3) =          
c. –(8 + 15) =           
d. –(–2 – 4) =    

4. Signos de agrupación. Quita los signos de agrupación y resuelve la operación propuesta

a. + (+7) + (+6) =  
b. + (–5) + (–3) =                
c. + (–6) – (+8) =          
d. – (–7) + (–10) =        

5. Aplica los órdenes de prioridad para simplificar los siguientes ejercicios:

a. 

b. 

c. 

d. 



Problemas con las operaciones básicas

1. Un tendero compra 60 libros de inglés y 40 de matemáticas por un total de $ 64.500.000, los vende con una ganancia total de 10.500.000, si los libros de inglés se venden a 720.000 cada uno. ¿Cuál fue el precio de venta de los libros de matemáticas y a como vendió cada libro de matemáticas?  

2. Si se reparten 328 dulces entre cierto número de niños, a cada uno le corresponden 15 dulces y sobran 13 dulces. ¿Cuál es el número de niños?

3. Se compran 120 naranjas a $ 6.000 la docena. Se dañan 35. Se decide vender entonces cada una a $ 700. Decir si hubo pérdidas o ganancias.

Aplica el MCM y el MCD para resuelve los siguientes problemas:
a. Ambas clases de piano y violín comienzan a las 9:00 a.m. Las clases de piano duran 60 minutos y las de violín 45 minutos. ¿Cuál es el próximo tiempo en que ambas clases de piano y violín comienzan al mismo tiempo?
b. Juan tiene la gripe y toma un jarabe cada 8 horas y una pastilla cada 12 horas. Si se tomó los dos medicamentos a la vez a las 12 a.m. ¿a qué horas debe volver a tomarse los dos medicamentos?
c. Un grupo de danza tenia16 bailarines vestidos en blanco, 24 en rojo, y 40 en azul. Cada fila tenía bailarines usando el mismo color. ¿Cuál es el número más grande de bailarines en una fila y cuántas filas con cada vestido hay?

d. Dos lámparas de casa destellan sus luces cada 20 s y 30 s respectivamente. Dado que juntas destellaron a las 7: P.M, ¿Cuándo deberían ellas destellar juntas?

e. Un refuerzo humanitario distribuye raciones de comida en cada refugio en un campamento de refugiados. Si en un día la ración es 284 paquetes de galletas, 426 paquetes de fideos y 710 botellas de agua. ¿Cuántos refugios hay en el campamento?

Operaciones con fraccionarios para simplificar los siguientes ejercicios:
Hallar el resultado de simplificar los siguientes ejercicios:
	

	



	

	



Problemas de regla de tres simple y compuesta
Actividad 01: 
1. Establecer cuáles de los siguientes enunciados se configuran como una regla de tres simple directa o regla de tres simples inversas.
a. N.º de horas de trabajo de un pintor y N.º de metros de valla que pinta: __________
b. Cantidad de jamón que se compra y precio que se paga: _____________________
c. Peso de una persona y superficie que abarca su sombra: _____________________
d. Cantidad de personas que viajan en un autobús y dinero recaudado: ____________
e. Cantidad de refrescos que caben en una caja y diámetro de las botellas: _________

Actividad 02: Resolver los siguientes problemas de Regla de Tres simple
1. En 17 cajas iguales hay 1632 botones iguales, ¿Cuántas cajas se necesitarán para guardar 900 botones?    
2. 

La rapidez de un automóvil es de y demora 5 horas en recorrer una cierta distancia. ¿Cuántas horas demorará, en recorrer la misma distancia, otro automóvil con una rapidez de ?
3. Con el dinero que tengo, puedo comprar 20 chocolates a $ 20 cada uno. Si los chocolates suben a $ 25, ¿cuántos podré comprar?

4. Un barco lleva víveres para alimentar durante 45 días a sus 120 pasajeros. Si acogen a 80 personas más, procedentes de un barco averiado, ¿cuántos días durarán los víveres?


Actividad 03: Resolver los siguientes problemas de Regla de Tres simple Compuesta
1. María Isabel Urrutia recorre 300 km entrenando 20 días a razón de 4 horas diarias. Calcule e imprima cuantos kilómetros recorrerá María Isabel Urrutia si en los 2 días solo dispone de 2 horas diarias para entrenar.

2. En la fábrica “Todo hierro” en Bogotá, 6 máquinas iguales producen en 3 horas 900 tuercas. Calcule e imprima la cantidad de tuercas que producirán 4 máquinas en 1 horas.

RÚBRICA
	ÁREA
	TEMA QUE SE VALORA
	DESEMPEÑO SUPERIOR
	DESEMPEÑO ALTO
	DESEMPEÑO BÁSICO
	DESEMPEÑO BAJO

	Estadística
	Formular y resolver situaciones de la vida real en las que se aplican los números reales.

	Da solución a diferentes situaciones de la vida real aplicando los números reales. 


	Da solución a algunas situaciones de la vida real   aplicando los números reales.

	Da solución a algunas situaciones de la vida real aplicando los números reales.
	Se le dificulta dar solución a diferentes situaciones de la vida real aplicando los números reales.




[image: Figura 01]
Correo de Oswaldo Muñoz Cuartas: icfeslasalle@gmail.com
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